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ANALİTİK PUANLAMA ANAHTARI
8 soru · Toplam 100 puan

Her ölçüt bağımsız puanlanır. Yanlış, ilgisiz veya boş kanıt 0 puandır. Eşdeğer doğru ifadeler ve yöntemler kabul
edilir. Bir işlem hatası, sonraki doğru yöntem için yeniden cezalandırılmaz.

Öğrenme çıktısı / kaynak grubu Soru sayısı

12.1.2.1. Logaritma fonksiyonu ile üstel fonksiyonu ilişkilendirerek problemler çözer. 1

12.1.2.2. 10 ve e tabanında logaritma fonksiyonunu tanımlayarak problemler çözer. 2

12.1.2.3. Logaritma fonksiyonunun özelliklerini kullanarak işlemler yapar. 2

12.1.3.1. Üstel, logaritmik denklemlerin ve eşitsizliklerin çözüm kümelerini bulur. 2

12.1.3.2. Üstel ve logaritmik fonksiyonları gerçek hayat durumlarını modellemede kullanır. 1

1. Üsten logaritmaya · 11 puan
200·3^t=5400,3^t=27; t=log₃27=3 saat. Logaritma,3 tabanının 27 sonucunu vermesi için
gereken üssü ifade eder.

3 puan · 3^t=27 denklemini kurar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

5 puan · t=log₃27=3 sonucunu bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Logaritmayı gerekli üs olarak bağlamla açıklar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: 3^t=3³ üzerinden 3 saat hesabı kabul edilir; istenen logaritma biçimi de yazılmalıdır.

Yaygın hata: Başlangıçtaki 200 çarpanını logaritma dışında düşünmeden log₃5400 almak.

2. Ondalık logaritma · 13 puan
logx=−3, log 100000=5, log 0,01=−2.10 tabanı 1’den büyüktür; x>1 ise logx>0, x=1 ise
0,0<x<1 ise negatif olur.

5 puan · Üç logaritmayı−3,5,−2 olarak hesaplar.
Üç değerden ikisi doğruysa yarım.

5 puan · x>1 için pozitif ve 0<x<1 için negatif sonucunu açıklar.
Yalnız bir aralık doğruysa yarım.

3 puan · log 1=0 sınır durumunu belirtir.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: log₁₀ gösterimi log yerine kabul edilir.

Yaygın hata: Negatif logaritma değeri ile negatif logaritma içini karıştırmak.
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3. Doğal logaritmalı büyüme · 14 puan
e^(0,2 t)=3. Doğal logaritma e tabanında olduğundan 0,2 t=ln 3; t=ln 3/0,2≈5,493≈5,49 saat.

3 puan · e^(0,2 t)=3 denklemini kurar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

5 puan · 0,2 t=ln 3 ve t=ln 3/0,2 adımlarını doğru yazar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Yaklaşık 5,49 saat bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Doğal logaritmanın e tabanlı üstel fonksiyonun tersi olmasını açıklar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: 5,493 saat ara sonucu kabul edilir; iki ondalık istenmişse yuvarlama gösterilir.

Yaygın hata: 0,2 ile bölmek yerine çarpmak.

4. Çarpım mı toplam mı? · 13 puan
log_a(25·4)=log_a 25+log_a 4. a=10 için log 100=2. u=v=1 için sol log_a 2, sağ 0+0=0 olur;
log_a 2≠0 çünkü 2≠1. Toplama kuralı iddiası yanlıştır.

3 puan · Çarpım kuralını doğru açar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · 10 tabanında sonucu 2 bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

4 puan · u=v=1 örneğinde iki tarafın farklılığını gösterir.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Logaritmanın toplamı parçalara ayırmadığını belirtir.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: a=10 seçip log 2≠0 ile karşı örnek vermesi kabul edilir.

Yaygın hata: Logaritmayı her toplama işlemi üzerine dağıtmak.
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5. Tek logaritmada birleştirme · 13 puan
E=log₂(48/3)+log₂(2²)=log₂(16×4)=log₂64=6. Çıkarma bölüm, katsayı logaritma içindeki üs
olarak kullanılır.

3 puan · 2 log₂2 terimini log₂4 olarak dönüştürür.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

4 puan · Tek logaritmayı log₂64 olarak kurar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Sonucu 6 bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Çıkarma-bölüm ve katsayı-kuvvet kurallarını doğru adımlarla ilişkilendirir.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: Önce log₂48−log₂3=log₂16=4 ve sonra 2 ekleyen çözüm kabul edilir; tek logaritma biçimi de
bulunmalıdır.

Yaygın hata: 2 log₂2’yi log₂(2×2) olarak düşünmek bu sayıda tesadüfen doğru sonuç verse de genel kuralı yanlış
açıklamak.

6. Denklemde tanım kontrolü · 12 puan
Tanım x−1>0 ve x+1>0, yani x>1. log₂(x²−1)=3 ⇒x²−1=8 ⇒x=±3. Koşulu yalnız 3 sağlar;
çözüm kümesi{3}.

4 puan · Tanım koşulunu x>1 olarak bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

4 puan · x²−1=8 üzerinden±3 adaylarını bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

4 puan · −3’ü tanım nedeniyle eleyip{3}çözüm kümesini yazar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: x=3’ü başlangıç denkleminde yerine koyarak doğrulama kabul edilir.

Yaygın hata: Çarpım pozitif diye iki logaritma içinin negatif olmasına izin vermek.
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7. Azalan üstel eşitsizlik · 13 puan
9=(1/3)⁻². f(t)=(1/3)^t azalandır; bu yüzden 2 x−1≤−2. x≤−1/2; çözüm(−∞,−1/2].

3 puan · 9’u(1/3)⁻² olarak yazar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

4 puan · 2 x−1≤−2 eşitsizliğini doğru yönde kurar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · x≤−1/2 çözümünü verir.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · Yön değişimini tabanın 0 ile 1 arasında ve fonksiyonun azalan olmasıyla
açıklar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: 3 tabanına geçip 3^(1−2 x)≥3² ile çözüm kabul edilir; yön mantığı açıklanmalıdır.

Yaygın hata: Üsleri taban 1’den büyükmüş gibi aynı yönde karşılaştırmak.

8. Yarılanan madde modeli · 11 puan
M(t)=80(1/2)^(t/6).10/80=1/8=(1/2)³ olduğundan t/6=3, t=18 saat. Modelde miktar her sonlu
t’de pozitiftir; t büyüdükçe 0’a yaklaşır ama 0’a eşit olmaz.

4 puan · 80(1/2)^(t/6) modelini kurar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

3 puan · 18 saat sonucunu bulur.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

4 puan · Sonlu zamanda pozitif kalma ile 0’a yaklaşma ayrımını açıklar.
Bu tek kanıt doğru ve açık biçimde verildiyse tam; yanlış, ilgisiz veya boşsa 0. Eşdeğer doğru anlatım kabul edilir.

Kabul edilen yanıtlar: M(t)=80·2^(−t/6) eşdeğerdir.

Yaygın hata: Üssü t/6 yerine 6 talarak yarılanma süresini ters yorumlamak.

Kapsam dayanağı: https://cdn.eba.gov.tr/yardimcikaynaklar/2026/09/KSDT/matematik2.xlsx · 12 · Senaryo 2


